
R�evisions de Sup
1. Trigonom�etrie� Caluler artan( 12 ) + artan( 15 ) + artan( 18 ).� R�esoudre arsin(2x) = arsin(x) + arsin(xp2).� Etudier et traer la fontion x 7! arsin(2xp1� x2).2. Trigonom�etrie-Continuit�e D�eterminer toutes les fontions f : IR ! lContinues en 0 telles que 8t 2 IR; f(2t) = f(t) os(t)3. Trigonom�etrie-Polynômes Montrer que n�1Qk=1 sin(k�n ) = n2n�1 .4. Polynômes de ChebihefMontrer que 8n 2 IN; 9 ! Tn 2 IR[X ℄= 8x 2 IR; Tn(os(x)) = os(nx), et queles polynômes Tn sont �a oeÆients dans ZZ.5. DL-DA? existene et valeur de limx!+1(px4 + x+ 1� x2)? �equivalent en 0 de (sin(x))x�xsin(x)x+ln(1�x)? aluler limn!1[os( n�3n+1 ) + sin( n�6n+1 )℄n? Trouver les quatre premiers termes du DA de la nÆ raine stritementpositive de l'�equation tan(x) = x.6. TaylorD�eterminer toutes les fontions f : IR! IR de lasse C1 telles que9� 2 [0; 1℄=8x 2 IR;8h 2 IR; f(x+ h)� f(x) = hf 0(x+ �h).7. DL-D�eterminants Montrer que la famille (x 7! Argsh(�x))�>0 est libredans C1(IR; IR).8. Suites r�eurrentes-Cesaro Soit f : x 7! sin(x).Montrer que f admet sur [0; �2 ℄ un unique point �xe et �etudier la suiter�eurrente d�e�nie par xn+1 = f(xn), x0 2 [0; �2 ℄ (remarque : f est-elle ontra-tante ?).On suppose 0 < x0 � �2 et on note un = 1x2n+1 � 1x2n . Montrer que un ��!+1 13et en d�eduire un �equivalent de xn.
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9. Sous-suites Soit (un)n une suite (r�eelle ou omplexe) telle que (u2n)net (u2n+1)n onvergent. Est-e que (un)n onverge ? Qu'en est-il si de plus(u3n)n onverge ?10. Suites adjaentes-Trigonom�etrieSoit a; b 2 IR tels que 0 < a < b et (an)n; (bn)n les suites d�e�nies par :a0 = a; b0 = b et 8n 2 IN; an+1 = an + bn2 ; bn+1 =pan+1bnMontrer que (an)n et (bn)n sont adjaentes, puis aluler leur limite om-mune.11. CVS,CVU Etudier la onvergene des suites de fontions :fn : x 7! (x+ 1)n � 1(x+ 1)n � 1 ; fn : x 7! nx21 + njxjfn : x 7! nx31 + nx2 ; fn : x 7! sin(nx)npx12. CVS,CVU Soit k > 0 �x�e et (fn)n une suite de fontions k-lipshitziennessur [a; b℄ telle que fn CV S�����!sur[a;b℄ f : montrer que la onvergene est uniforme.13. Gauss-Luas Soit P 2 lC[X ℄ de degr�e n, de raines (non n�eessairementdistintes) z1; : : : ; zn.Montrer que si z est raine de P 0, alors z est une ombinaison baryentrique�a oeÆients > 0 de z1; : : : ; zn. Que peut-on en d�eduire sur les raines de P 0si P a toutes ses raines r�eelles ?
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