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Liste des groupes de Lie classiques

On note M(n, R) l’ensemble des matrices n× n à coefficients réels, et M(n, C) l’ensemble des matrices
n × n à coefficients complexes. La transposée de la matrice M = (mij) sera notée MT = (mji), et la
matrice conjuguée de M sera notée M = (mij). L’adjoint de M sera noté M∗ = M

T , et la matrice identité
de taille n × n sera notée Id. La matrice J ∈ M(2n, R) est définie comme la matrice anti-diagonale par

blocs J =
(

0 -Id
Id 0

)
.

Groupe général linéaire complexe :

GL(n, C) = {M ∈ M(n, C) | det M 6= 0}

Groupe général linéaire réel :

GL(n, R) = {M ∈ M(n, R) | det M 6= 0}

Groupe spécial linéaire complexe :

SL(n, C) = {M ∈ M(n, C) | det M = 1}

Groupe spécial linéaire réel :

SL(n, R) = {M ∈ M(n, R) | det M = 1}

Groupe orthogonal complexe :

O(n, C) = {M ∈ M(n, C) | MT M = Id}

Groupe orthogonal :
O(n, R) = {M ∈ M(n, R) | MT M = Id}

Groupe spécial orthogonal :

SO(n) = {M ∈ M(n, R) | MT M = Id, det M = 1}

Groupe unitaire :
U(n) = {M ∈ M(n, C) | M∗M = Id}

Groupe spécial unitaire :

SU(n) = {M ∈ M(n, C) | M∗M = Id, det M = 1}

Groupe symplectique complexe :

Sp(n, C) = {M ∈ M(2n, C) | MT JM = J}

Groupe symplectique réel :

Sp(n, R) = {M ∈ M(2n, R) | MT JM = J}

Groupe orthogonal quaternionique :

Sp(n) = Sp(n, C) ∩ U(2n).
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