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M 104, 1% année DNS n°1I

Devoir n° 1

( & rendre la semaine du 07/03)

Exercice I Soit E = {(z,y, 2t) € R%: z+y =0 et z = 2¢}. Montrer que E est
un sous-espace vectoriel de R? et déterminer une base de E. Compléter cette base

en une base de R

Exercice 2 Les propriétés suivantes sont-elles vraies ou fausses? On justifiera
soigneusement sa reponse ou bien par un confre-exemple ou bien par une preuve.

1) Soient D1, Dy ef D3 des droifes vectoriels de R3 non identiques deux a deux.
Alors R3 est la somme de ces droites, i.e. R® = D1 + Dy + Ds.

2) Soient F' ef G des hyperplans vectoricls de R”. Alors R" # F'U G.

3) Soit {e1, ez, €3, €1} une base de R? ef soit F' = vect{er,e3}. Alors, fout sous-
espace vecforiel supplémentaire de F' contient es.

Exercice 3 Soit Py, Pespace vectoriel des polynomes de degré au plus 2n. On
considére Ep le sous-espace de P, des polynomes pairs et Fy le sous-espace de
P2, des polynoémes impairs.

1) Montrer que Ey ef B sont des sous-espaces vectoriels de Pay,.
2) Déterminer la dimension de £y et celle de Fr.
3) A-t-on Py, = Ep @ E1? Justifier votre reponse.
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