
Int�egration sur un segment
1. "Somme de Riemann"Soit ' : IN� ! IN� une appli
ation telle que '(n)n ��!+1 l 2 IR+. On poseun = '(n)Xk=1 nn2 + k2Montrer que (un)n 
onverge et trouver sa limite.2. Primitive/d�eriv�ee Soit f : ℄�;�[! IR 
ontinue non nulle. Montrer que :8 � 2 ℄0; 1[ ; 9 a < b 2 ℄�;�[ =  Z ba f!2 > �(b� a) Z ba f23. Somme de Riemann D�eterminer la limite de1n4 2nYk=1 �n2 + k2�1=n4. D�erivabilit�e automatique-Equation fon
tionnelle Trouver toutesles appli
ations 
ontinues f : ℄0; +1[! lC telles que :8 y 2 ℄0; +1[ ; R xyx f soit ind�ependante de x lorsque x d�e
rit ℄0;+1[.5. D�erivabilit�e automatique-Equation fon
tionnelleSoit f : ℄�1; 1[! IR 
ontinue telle que 8 x 2 ℄�1; 1[ ; f(x) = 1+ R x0 f(t)2dt.Montrer que 8 x 2 ℄� 1; 1[ ; f(x) 6= 0, et en d�eduire f .6. IPP Soit f : [0; 1℄! IR de 
lasse C2 telle que f(0) = f 0(1) = 0. Montrer que����Z 10 f(x)dx���� � 13 Sup[0;1℄ jf 00jet �etudier le 
as d'�egalit�e.7. Taylor Soit f : IR! lC une appli
ation de 
lasse C1. On suppose qu'il existeP 2 lC[X ℄ admettant au moins un z�ero r�eel tel que8 n 2 IN; 8 x 2 IR; jf (n)(x)j � jP (x)jMontrer que f = 0. 1



8. Somme de Riemann Pour jzj 6= 1, 
al
uler I(z) = R 2�0 ln jz � ei�jd�.9. Parit�e Cal
uler : Z ���px2 + 1 ar
tan� xpx2 + 1� dx
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