Joseph Le Potier
Cohomologie du schéma de Hilbert ponctuel d’une surface :

travaux de M. Haiman, G. Danila et L. Scala

Soient X une surface algébrique quasi-projective lisse, X[ le schéma de Hilbert ponctuel
des sous-schémas de X de longueur n > 2. A tout fibré inversible L sur X est associé de
maniére standard sur X[ un fibré vectoriel de rang n, noté L[ . Le but principal de I'exposé
est de décrire la cohomologie de X" & valeurs dans les puissances extérieures de L"), Le

résultat attendu est un isomorphisme de modules gradués
AH* (X, L) ® S"'H* (X, Ox) — H* (XM, AfLM)

ou les puissances extérieures, symétriques ou tensorielles sont prises au sens des modules
Zo—gradués. Cet énoncé est vrai pour ¢ = 0 : cela résulte du fait que les singularités de la
puissance symétrique S"X sont rationnelles. Pour £ = 1 c’est un théoréme de G. Danila [1].
L. Scala démontre cet énoncé pour £ = 2. Tl donne aussi la description de la cohomologie a
valeurs dans la puissance symétrique S2LI" | ce qui étend le résultat obtenu par Danila dans
[2] pour n =2 et n = 3.

La démonstration s’appuie sur les travaux de Haiman ([3], [4]) relatifs au schéma de

Hilbert isospectral et aux polygraphes.
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